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1) Considere uma populagéo de igual nimero de homens e
mulheres, em que sejam daltdnicos 5% dos homens e
0,25% das mulheres. Indique a probabilidade de que seja
mulher uma pessoa daltdnica selecionada ao acaso nessa
populagao.

1

- C) =

21 21

2

21

a)

d)

Alternativa A

Solucgao Ideal:

Sejam os seguintes eventos:

A = pessoa daltonica B = homem
Logo:

C = mulher

oClA)-PCOA) 0500025 00025 1
p(A)  05.005+05.00025 00525 21

2) Sejam o € Ctaisque |a| = || =1e|a-B| = x/2_ Entéao
o + B2 éigual a
a)-2 b) 0 c) 1 e) 2i

Alternativa B

Solugao Ideal:

Sabe-se que |o. - B> = |af + |B| - 2|o|Blcos 6, onde B € o
angulo entre os segmentos que ligam a origem aos afixos
de ae .

Assim:2=1+1-2.11cos6 = cos06=0 = 6=90°
Desta forma, temos que arg(a) — arg(B) = + 90°. Como os
mddulos de o e B s&o iguais, pode-se interpretar o como
sendo uma rotagéo de 90° qu 270° de B em torno da
origem, ou seja, o = £ i.B.

Assim: o + % = (+i.pY + B2 =— B+ p*=0

3) Considere o sistema Ax = b, em que

1 -2 3 1

2 k 6 |, b=16|eKeR.

-1 3 k-3 0
Sendo T a soma de todos os valores de K que tornam o
sistema impossivel e sendo S a soma de todos os valores
de k que tornam o sistema possivel e indeterminado, entdo

ovalordeT-Sé
a)—-4 b)-3 c)0 d)1 e)4

Alternativa A
Solugao Ideal:

1 -2 3
OsistemaAx=bé | 2 k 6
-1 3 k-3
Escalonando o sistema teremos:
1 -2 3 1 1
-1 3 k-3 0|~
2 k 6
-2 3
1 K 1
0 -KK+4) -K

1

0

0
1) Sek=0 = o sistema é indeterminado.
2)SeK=-4 = o sistema é impossivel.
Logo:T-S=-4-0=-4

4) Sejam A e C matrizes n x n inversiveis tais que det (| +
C' A) = 1/3 e det A = 5. Sabendo-se que B = 3(A™" + C),
entdo o determinante de B é igual a

3n—1 1
d) =2 e)5.3"

Alternativa D
Solugao Ideal:
c'A=A" AT A+CT A= ( A'+CchHA =
det (I-C'A)=det[(A" + CA] =
= det (A1 +C") det A= % = det(A1+C") =
detB=det[3(A" +c")]=3"det(A" +c)=

1 3n—1

15 5

1
15

=3"det(A"+C")=3"

5) Um polinémio P é dado pelo produto de 5 polinémios
cujos graus formam uma progressao geométrica. Se o
polindbmio de menor grau tem grau iguala2 e o grau de P é
62, entdo o de maior grau tem grau igual a

a)30 b)32 «c)34 d)36 )38

Alternativa B

Solugao Ideal:

Como d(p.q) = d(p) + &(q), entdo o grau de P é igual a soma
dos graus dos 5 polinémios.

n_ 5 |
a@" 1) | s, 2010
q-1 q-1

g +q’+q°+q+1=31 = q(@®+1)(q+1)=235
Uma vez que q deve ser inteiro, entao a unica possibilidade
6.q=2. Assim, as = aiq’ = 2.2 = 32

Portanto: oP = =

6) Um diedro mede 120°. A distancia da aresta do diedro

ao centro de uma esfera de volume 43z cm® que
tangencia as faces do diedro €, em cm, igual a

a)3v3  b)342 c)2V3  d)242 e)2

Alternativa E
Solucao Ideal:

v=%nR3:4J§n@R3:3J§ & R=43

sen60"=E D=2cm
D

7) Considere o quadrado ABCD com lados de 10 m de
comprimento. Seja M um ponto sobre o lado AB e N um
ponto sobre o lado AD , equidistantes de A. Por M traga-se
uma reta r paralela ao lado AD e por N uma reta s paralela
ao lado A_B, que se interceptam no ponto O. Considere os
quadrados AMON e OPCQ, onde P é a interseccédo de s

com lado BC e Q é a intersecgdo de r com o lado DC.
Sabendo-se que as areas dos quadrados AMON, OPCQ e
ABCD constituem, nesta ordem, uma progressao
geométrica, entéo a distancia entre os pontos A e M é igual,

em metros, a
a) 15+54/5 c) 10-v/5

d) 15-545

b) 10+5+/5
e) 10-345

Alternativa D

Solugao Ideal:

Seja x = AM = NA. Entdo, a seqiiéncia (%, (10 — x)%, 10%) &
uma PG, concluindo-se que:

(10 = x)? = Y102x> = 100 -20x + x> = 10x =

x> —30x+100=0
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_ 30++/900-500

2
Jaquex€10,10[: x=(15-5+5)m

Portanto: x x=15+ 5\/3

8) Considere o polindbmio p(x) = asx’ + asx* + as + apd —
ai, em que uma das raizes é x = -1. Sabendo-se que a1, ay,
as, a4 e as sao reais e formam, nesta ordem, uma
progressao aritmética com a4 = 1/2, entdo p (-2) é igual a
a)-25 b)-27 ¢)-36 d)-39 e)-40

Alternativa A

Solucgao Ideal:

Como-1éraiz.—astas—as+a—a1=0 =

ai+aztas=azx+ as (1)

Como aq, ay, as, a4 e as formam uma PA:

artas=ax+as=2az (2)

Substituindo a relacdo (2) em (1): 3az=2az3 = a3=0

Uma vez que a4 = 1/2 arazdo rda PAvale as—az = 1/2

Portanto:a1=—1,a2=-1/2,a3=0,as=12eas=1 =
5 x4 x2

p(x)=x> + 5 7 +1

Logo:

-2 (-2

_ (95
P(=2)=(=2)" +— 5

2+1=-32+8-2+1=-25

9) Sobre a equacao polinomial 2x* + ax’ + bx? +cx -1 = 0,
sabemos que os coeficientes a, b, ¢ sao reais, duas de
suas raizes sao inteiras e distintas e 1/2 - i/2 também é sua
raiz. Entdo, o maximo de a, b, c € igual a

a) -1 b) 1 c)2 d)3 e)4

Alternativa C

Solucgao Ideal:

Uma vez que os coeficientes da equagao séo reais e 1/2 —
i/2 é raiz, entao seu conjugado, 1/2 +i/2 também é.

Sejam r e s as outras duas raizes. Observando os
coeficientes da equagao, temos somente o valor da
multiplicagao das raizes:

iY1 i
—+—rs = rs=-1
j(2 2]

Como r e sdo inteiros distintos, a Unica possibilidade é que
r=1es=—1our=-1es=1.

De posse das raizes pode-se determinar a equagao:

2[x— (112 =il2)][x— (1/2 +i2)](x=1)(x+1)=0 =

@22 -2x+ 1) =-1)=0 = 2x'-2x-x*+2x-1=0
= a=-2,b=-1,c=2

Assim, max(a, b,c)=c=2

10) E dada a equagao polinomial
(@+c+2)X+(b+3c+ 1)+ (c—ax+(@a+b+4)=0
com a, b, c reais. Sabendo-se que esta equagdo é
reciproca de primeira espécie e que 1 € uma raiz, entdo o
produto abc é igual a.
a)-2 b) 4 c)6 e) 12
Alternativa E

Solugao Ideal:

Como a equacao é reciproca de 12 espécie:
ijJatc+2=a+b+4 = b-c=-2
i'b+3c+1=c—-a = a+b+2c=-1
Desde que 1 é raiz da equagao:
a+c+2+b+3c+1+c—-a+a+b+4=0 =
a+2b+5c=-7

b-c=-2
a+b+2c=-1 obtemos
a+2b+5c=-7

Resolvendo o sistema obtemos:

a=4,b=-3ec=-1.
Portanto: abc = 12

11) Sendo [- n/2,1/2] o contradominio da fung&o arcoseno e
[0,m] o contradominio da fungdo arcocosseno, assinale o

4
valor de: cos(arcsen% + arccos EJ

a)

d)

1
J12
1
15

Alternativa B
Solugao Ideal:
Se A = arc sen (3/5) e B = arc cos (4/5), entdo sen A = 3/5,
cos A=4/5,sen B =3/5¢e cos B=4/5
Portanto: cos (A + B) = cos A.cos B = sen A.sen B
16 9 7

55 55 25 25 25°

12) Dada a conica A : xX* = y2 = 1,qual das retas abaixo é
perpendiculara A no ponto P = (2, J3 )?

a)y = V3 (x-1)

)y = — (xt1)

&y = 3> (xd)

Alternativa E
Solugao Ideal:
Derivando em x,a equacao da conica:

2x-2yy' =0 = y':f = y':i
y

V3

Desta forma, o coeficiente angular da reta normal a conica

em P vale: m:—l:—ﬁ.
y' 2

Sendo a reta dada por y = —Tsx +n, de modo que esta

reta passe por P:

\/_=—£2+n \/_

> = n=43 = y:—73x+\/§ =

y=‘f(x—4)

13) O conjunto imagem e o periodo de f(x) = 2sen? (3x) +
sen (6x) — 1 séo, respectivamente,
o) [-V2+2]

a)[-3;3]e 2n b[-2,2]e %

T 2n
d)[-1,3] e 3 e)[-1,3] e 3

Alternativa C

Solugao Ideal:

Sabe-se que cos 6x =1 — sen? 3x

Substituindo esta relagdo em f(x) obtemos: f(x) = sen 6x —
cos 6x
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Multiplicando em cima e em baixo por g temos:

V2 V2

——senbx ———cosb6x | =
2 2

f(x)=\/_(cos(n/4).sen6x—sen(n/4).0036x) =

f(x) = v2sen(6x — n/4)
Como a imagem da fungdo sen x é [- 1, 1], entdo a imagem
dafungao f é [—\/E,\/E] .

O periodo é dado por T = 2n -

6 3
14) Para x € R, o conjunto solugdo de [5%* — 57"+ 4.5% =
55— 1]

a){0,2 £4/5,2++3}
b) {0,1 logs (2++/5 ) }

JEJ}

1 1
0,=logs2, =1 | AL
c){ 5 0gs 5 0gs 3, 095[2

d){0,logs (2++/5) , logs ( 2+ 3 ), log (2-/3 )}
€) A Unica solugdo € x =0

Alternativa D

Solucgao Ideal:

Podem ocorrer dois casos:

5% 521 + 45" =5"—10u5> - 5"+ 45 =1- 5"
Fazendo 5° =y:

y3—5y2+3y+ 1 =Oouy3—5y2+5¥—1 =0&

(y— 1)y’ —4y—1)=0ou (y - )y —4y+1)=0 =

y=1ouy=2+\/§ouy=2-\/§ouy=2+x/§ouy=2-x/§
Assim:

5= 1 0u 5= 2 ++/5 ou 5" =2 -+/5 (n50 convém) ou
52+ 3 ou 5 =2-y3 &
x € {0, logs (2 +4/5 ), logs (2 ++/3 ), logs (2 -4/3 )}

15) Um subconjunto D de R tal que a fungéo f: D —» R,
definida por f(x) = |In (x2 —x+ 1) | é injetora, é dado por
a)R b) (00, 1] c) [0,1/2]

d) (0,1) e) [1/2,00)

Alternativa C

Solugao Ideal:

Seja g(x) = x* —x + 1. Temos que f(x) = |In g(x)| € uma
funcéo injetora quando existem dois niumeros reais a e b,
com a = b, tais que |In g(a)| = |In g(b)|, ou seja, quando g(a)

1
=q(b =—.
g(b) ou g(a) o)

Analisemos agora o grafico de g(x) = X2 —x+ 1.

Note que as imagens da fun¢do g(x) para x < 1/2 e para x >
1/2 s&o iguais. Desta maneira, D deve ser subconjunto do
intervalo (- o, 1/2[ ou do intervalo ]1/2, + «). Observando as
alternativas eliminamos A, B e D.

Podemos notar que o valor minimo de g(x) é 3/4, ocorrendo
para x = 1/2, e que a imagem da fung¢ao g(x) no intervalo
11/2, 1[ é o intervalo ]3/4, 1[. Pode-se concluir também que
para qualquer y que satisfaga 1 <y < 4/3 sempre é possivel
escolher x > 1 de modo que g(x) =y. Logo, para cada a e

11/2, 1[ existe um nimero real b de modo que g(a) = L

g(b)
Desta forma o intervalo da alternativa E ndo confere. A
alternativa C apresenta um intervalo possivel, uma vez que
neste para a e b neste intervalo tem-se g(a) = g(b) e

1
g(a)iw.

16) A soma de todas as solugdes distintas da equagao:
cos 3x + 2 cos 6x + cos 9x = 0, que estédo no intervalo 0 < x
<7/2, éigual a:

23 9
2 b) — c) —
a)2n )1215 )6Tc

7
d) — e) —
)67r ) b1

12

Alternativa E
Solucgao Ideal:
CcoS 3x.+2cos 6x +cos x=0 =

2 cos [9X§3X]cos(gxg3xj+2c056x =0

2c0s 6x (cos 3x+1) = 0 assim, para 0< x <x/2, temos:

ijcosb6x=0 = 6x= §+kn

3n f5m,
T120 12

ii)cos3x+1=0 = cos3x=-1 = 3x=n+Kkn

T
Logo:x={—
g {12

I
Logo: x=—
d 3

Assim'8=i+ﬁ+5n+£_&
’ 12 12 12 3 12

17) Considere o conjunto D ={n € IN; 1 <n <365} e H c
P(D) formado por todos os subconjuntos de D com 2
elementos. Escolhendo ao acaso um elemento B € H, a
probabilidade de a soma de seus elementos ser 183 é igual

a:
a) L
730
92 91

d e) —
) 33215 )

46 o) 1

Alternativa A
Solugao Ideal:
Como B € {(1, 182), (2, 181), (3, 180), ..., (182, 1)} entdo
n(B) = 182.
n(B) 182 1

Logo: p=—r=—"—=——.
n(H) 365.364 730

18) Considere o triangulo ABC is6sceles em que o angulo
distinto dos demais, BAC, mede 40°. Sobre o lado AB,
tome o ponto E tal que ACE = 15 °. Sobre o lado AC,
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tome o ponto D tal que DBC = 35°. Entédo, o angulo EDB
vale:
a)35° b)45° c)55° d)75° e)85°
Alternativa D

Solugao Ideal:

35° 55°
B C

Seja P a intersec&o entre CE e BD. Como A'=40° e AABC
é isésceles entdo B=70°e C = 70°.

Como ZACE = 15° e #DBC = 35° entdo /DBA = 35° e
/ECB = 55°.

/BPC =180° - (£/PBA + ZRPCB) =180° - 35° - 55° = 90°.
/BEC =180° - ZEBC - ZECB = 180° - 70° - 55° = 55°.
Desta forma os tridngulos BPE e BPC sao congruentes,
implicando que PE = PC.

Como os triangulos EPD e CPD sao retangulos com dois
catetos congruentes, entdo AEPD = ACPD, fazendo com
que ZEDB = 75°,

19) Sejam X, Y, Z, W subconjuntos de INtais que (X -Y) n
Z2={1,2,3,4},Y={5,6},ZNnY =0, Wn (X=2)=H7,8},
XNW N Z = {2, 4}Entédo o/conjunto [X'n (Z UW)] - [W N
(Y u Z)] é igual a:
a){1,2,3,4,5}
c){1,3,7,8}
e){7, 8}

b){1,2, 3,4, 7}
d) {1, 3}

Alternativa C

Solugao Ideal:

XAWnZ = {2, 4} entdo:

X = {2, 430A, W = {2, 4}UBy e Z = {2, 4}UC4, com
A1nB1NCt = &, Ain{2, 4} = &, Bin{2, 4} = T e C1n{2, 4} =
.

Wn(X-2)={7,8} = 7 e 8pertencem aW e X mas nao
aZ: X={2,4,7,8}UA, W = {2, 4,7, 84UB3, com A,nB2nC4
=, An{2,4,7,8}=FeBxn{2,4,7,8}=C.
X=-Y)nZ={1,2,3,4 = 1,2,3e4pertencemaXeZ:
X={1,2,3,4,7,80A3 Z={1, 2, 3, 4;UC2, com AznB2nC2
=,Asn{1,2,3,4,7,8}=Fe Co{1,2,3,4}= .

Para quaisquer conjuntos As, B2 e Cp, nestas condig¢des:
XN(ZuW)={1,2,3,4,7, 8}

Wn(YuZ) = {2, 4}

Logo: [Xn(ZuW)] — Wn(YuZ)] ={1, 3, 7, 8}

20) Sejam r e s duas retas paralelas distando 10 cm entre
si. Seja P um ponto no plano definido por r e s e exterior a
regido limitada por estas retas, distando 5 cm de r. As
respectivas medidas da area e do perimetro, em cm? e cm,
do triangulo equilatero PQR cujos vértices Q e R estéo,
respectivamente, sobre as retas r e s, sdo iguais a:

a)175g e 5421 b)175g e 10421

c) 17543 e 10421

e) 700 e 1021

d) 17543 e 5421

Alternativa B
Solugao Ideal:

Sejam X e Y as respectivas intersegdes da perpendicular
as retas r e s por P, com tais retas. Fazendo o e B as

medidas de PéX e RéX, conforme a figura, tem-se que:

5 25
seno. =— —>cosa = _[1-— ; senf=— >
14 Y /

cosf = 1—m
/2

em que ¢ é o lado do tridngulo PQR (& e p sdo agudos).
Portanto:

-

cos(oc+[3)=c0560°=% —>cosacosﬁ—senasenﬁ=%

5 10

V225 12 -100 1
D) O ¢ ¢ |2

J[2<25). (12 100) =§+5o >

-

- > o4 2 3¢* 2
1" —125¢ +2500:T+50€ +2500—>T:175€ —

1021

2= 7 > (= 3 cm.Logo:

3

2
S:@:@m@ e 20 = 10¥27cm

21) Dado o conjunto A = {x e IR; V3x?+2x < xz},
expresse-o como unido de intervalos da reta real.

Solugao Ideal:
A= {x eN; 3x2 < XZ}
Condigcao de existéncia
3C+2x 20 « {xg—é ou XZO}

Resolvendo:

\/3x2+2x<x2 <—>x4—3x2—2x>0

<—>x(x—2)(x+1)2>0 =>x<-1ou-1<x<0oux>2

Fazendo a intersecgdo de 1 e 2, temos:
S = (—oo,— U] —1,-2/3]U]2,+0)

22) Determine as raizes em C de 47% + 256 = 0, na forma:
a + bi,com a, b € IR, que pertengam a:

S={zeC1<|z+2| <3}

Solugao Ideal:
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47°+256=0 = 2°=-64 =

7, = 2cis THT 012345 =

Zo = 2cis =, Z4 = 2cis~
6 2
7, = 2cis XX, 7, = 2cis 1&
6 6

Zy = ZCiSﬂ, Zg = 2cis Hr
2 6

2o +21H 25 +2|=(2+3)? +1=y8+ 43 >3
|Z1+2|:|z4+2|:\/4+4:\/§ = pertencea S
|2y +2 - 25 +2|=(2-V3)2 +1=y8-4y3 >3 =

pertence a S.
Fazendo o grafico, temos:

Im
/5
JZ I
-1 Ze

_J5

Logo: S ={2i, - 2i, =8 +4, —¥/3 =i}

23) Seja f(x) = In (x2 + x + 1), x € IR. Determine as fungdes
h, g: IR — IR tais que f(x) = g(x). + h(x), V x € IR, sendo h
uma fungao par e g uma fungao impar.

Solucgao Ideal:
f(x) = /n (x2 +x+1),comoy= X% +x+1 é uma fungéo
quadratica sempre positiva (discriminante negativa e
concavidade p/ cima), ndo ha restricdes para valores de x
na fungéo f(x).

= fO) +f(=x)

i) Seja a fungao p(x) >

, entdo p(- x) =

f(—x) + f(x)

> =p(x) = p(x)é fungao par.
ii) Seja a fungéo i(x) =

= fEO-f0) _
> =

e -f(=x) entdo
2 I’

i(- x)

Assim:

h (x) = p(x) =

-i(x) = i(x) é fungdo impar.

2+x+1)+[n(x2—x+1)

2
ﬁn(x2 + X+ 1)— ﬁn(x2 - X+ 1)
2
f(x) + f(x) N f(x) - f(=x) _ £(x)
2 2

é‘n(x

g (x)=i(x) = ,onde

h(x)+g(x)=

24) Sejam a, B, v € IR. Considere o polindbmio p(x) dado
por: x> —ox*t + (a—B—2y)x3+ (o + 2B +2y—2)x2 + (=P -
y+ 1)x + (20 + B + v — 1). Encontre todos os valores de a,
e y de modo que x = 0 seja uma raiz com multiplicidade 3
de p(x).

Solugao Ideal:
Como 0 é raiz com multiplicidade 3 temos:

200+B+y=1
a-pB-y=-1
a+2+2y=2
Somando (1) com (2) temos: 300=0 = a=0
p+y=1
-B-y=-1 = sistemaindeterminadocomfp+y=1 =
2+2y=2
B =1 -y mas como a multiplicidade do 0 é 3 temos que
a-B-2y20 = -(1-7)-2y#0 = y=-1.
Logotemos a=0,f=1-y,B=2ey=-1.

25) Uma matriz real quadrada A é ortogonal se A é
inversivel e A = A'. Determine todas as matrizes 2 x 2 que
sdo simétricas e ortogonais, expressando-as, quando for o
caso, em termos de seus elementos que estdo fora da
diagonal principal.

Solugao Ideal:

Como A é simétrica entdo A = (X Zj e como A é octogonal
y

entdodet A=+1.
1)detA=1:>(Z ﬂ']:{x y] -

-y x) |y z
{_YZZi(y:O Saxz-y=1)> =1 =x=+1

+
Logo: A= [—1 OJ
0 +1

2)det A =-1: ("Z yjz(x Vj i\ "4
y -X y z
detAz=t:xz—y' 71 = —-X-yiz-1=

X = i\h—yz
2

Neste caso A= |- 1-y y
y Fyl-y

2],comye [-1,1]

26) Determine todos os valores o e}%ﬁg{ tais que a

equacgao (em x): xt - 2‘x‘/§x2 + tg o = 0, admita apenas
raizes reais simples.

Solugao Ideal:
Sejay = X% y2 —2%y+tga =0 (1)

Para que na equagao original tenhamos raizes reais
simples a equacao (1) deve possuir A >0 e raizes
positivas, logo:

DA=(2¥3)2-414tg0=43-41ga>0 = tga<+3
T T

Assim para o € }——

, temos S ca<t (2)
22 2 3

4 N _
i) LEE 4‘2/§ 9% 0 = 45-B-tga>0 =
\/\/g—tga<i‘/§ = \/g—tgoc<\/§ = tga>0 =

o€E }o;g{ 3)
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Fazendo a intersegao entre (2) e (3): a € }O;g[ .

27) Em um espago amostral com uma probabilidade P, sédo
dados os eventos A, B e C tais que: P(A) = P(B) = 1/2, com
A e B independentes, P(A n B n C) = 1/16, e sabe-se que
P((A n B) u (A n C)) = 3/10. Calcule as probabilidades
condicionais P(C | A~ B) e P(C | A n B°).

Solucgao Ideal:
Como A e B séo independentes: P(ANB) =
1/2.1/2 = 1/4.
Sabe-se também que se A e B sédo independentes também
0 sd0 A e B®. Logo: P(AnB®) = P(A).P(B®) = 1/2.1/2 = 1/4.
P(C|AB)= P(ANBNC) 1/16 :l.

P(AnB) 174 4
Pela teoria dos conjuntos tem-se que: (AnB)J(ANC) =
(ANB®C)U(ANB), ou seja,
P((A~B°~C)U(AnB)) = 3/10
Por outro lado: P((AmBCmC)u(AmB)) =
P(ANB) — P(AmBCmCmAmB) =

13;) —P(AmBCmC)+——O = P(AmBCmC)»—O

C
Desta forma: P(C|A~BC)= PANB AC) /20 1

P(ANB®) 14 5

P(A).P(B) =

P(A~B®AC) +

28) Um triangulo acutangulo de vertices A, B e C esta

o . o | U542
inscrito numa circunferéncia de raio - Sabe-se que

AB mede 2\/3 e % mede 2«/5. Determine a area do
tridangulo ABC.

12 Solugao Ideal:
Seja D a projecdo de Bem AC.

Area do triangulo AABC: S = a4l;c = b—zh < h=

5v2

=AB,b=AC,c=BC, R——

645

Entdo: h = — onde h é altura em relagao ao vértice B.
Sejam = AD e n = DC. Para o tridngulo retangulo ABAD:
m? = (2,/5)° 4%)2 sm :%

Para o tridangulo retangulo ABDC:

n? = (2\/2_)2 —(%)2 on :g
ComoAC=AD+DC=m+n= 2\/§,entéoaéreado

bh _2/5.6V5
2

10

triangulo AABC é: Area = =6ua

22 Solugéo ldeal:

senB

Pela lei dos senos: b =2R = b= 10\/5
senB 3
Lei dos cossenos: b®=a’+c?—2.a.c.cosB =

200.sen’B
9

200 — 200.cos’B = 272 —=72\[10.cosB =

50.c0s?B — 18\/6.0038 +13 =0, onde existem duas
solugdes:

- 8+20-810.cosB =

i) cosB =

M = senB=——— = bzgx/g

100 100 5
c?>a’+ bz, ou seja, triangulo obtusangulo, fazendo com
que este valor de cos B nao satisfaga o enunciado.

J10 3J10
10

ii)cosB = 0 = senB=
ac.senB 2\/5.2\/5.3\/6
2 20

=6 u.a

Logo: S =

29) Seja C uma circunferéncia de raio r e centro O e AB
um diametro de C. Considere o triangulo equilatero BDE
inscrito em C. Traga-se a reta s passando pelos pontos O e
E até interceptar em F a reta t tangente a circunferéncia C
no ponto A. Determine o volume do sélido de revolugéo
gerado pela rotagao da regido limitada pelo arco AE e pelos

segmentos AF e EF em torno do didmetro AB.

Solugao Ideal:

B

Seja P a intersecdo de AB e DE . Os tridngulos
PEO e AFO sao semelhantes. Como o lado do triangulo

equilatero inscrito é r\/g, segue da semelhanga que AF =
2-PE = r\/g. E conveniente lembrar que o baricentro O do
triangulo BDE divide a altura @, 0s segmentos OB e
PO, tais que OB = 2-PO.

Quando a regido pedida rotaciona em torno de
AB, obtém-se um solido que é a diferenga entre um cone,
de vértice O e raio da base AF, e um setor esférico,
originado da revolugdo do setor circular AOE. Lembrando

A
que o volume de um setor esférico é gnrzh, em que h =

PA é a projegdo do arco AE sobre o eixo de rotagao,
conclui-se que o volume pedido é

3 3
V = Veone — Vsetor = ﬂ@—znrz .L: Ttr3 _i: 2nr

3 2 3 3

30) Considere a parabola de equagao y = ax’ + bx + ¢, que
passa pelos pontos (2, 5), (-1, 2) e tal que a, b, c formam,
nesta ordem, uma progressao aritmética. Determine a
distancia do vértice da parabola a reta tangente a parabola
no ponto (2, 5).

Solugao Ideal:
Com a b e c estdo ordem em P.A. temos que
y= ax? +(@+r)x+(a+2x)
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logo {5=4a+2(a+1)+(a+2r)=7a+4r
2=+a+(-1)(@a+r)+(@+2r)=a+r
7a+4r=5 7a+4r=5
{a+r:2 {—4a—4r:—8

3a=-3 = a=-1 =>r=2-a=3 = y=-X+2x+5
Derivando: y’ = —2x + 2

P2,5):y=-22+2=-2
Retatangente:y-5=-2(x-2) = 2x+y-9=0
Vértice: xy, = 1,yy =6

2+6-9] 5

Jas1| 5°

Distancia: d =




